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Tema '1.'l
Numere naturale. Opera!ii Gu numere naturale

(clasa a V-a)

Mullimea {0,1,2,3,4,...} a numerelor naturale se noteazd cu N.
Multimea N \ {0} este mul{imea numerelor naturale nenule; ea se noteazd cu Nx .

Cu numerele naturale putem efectua urmitoarele opera{ii:
- operalii de ordinul l: adunarea gi scdderea;
- operalii de ordinul II: inmulJirea gi impi.4irea;
- operalii de ordinul III: ridicarea la putere.

Proprietitile adundrii ti inmultirii numerelor naturale

a. comutativitatea: pentru odce numere nahrale a ii b urr^,to*U=U*o
l a.b h.a

b. Asociativitatea: pentru orice numere nah'ale a, D, c avem fta+b-)+c=a+,(b+c)
l. (a b).c - a.(b.ct

c. 0 este element neuh1r la adunare: a+0=0+a=a,petftruoricenumirnaturala.
I este element neuh'lr la inmullire: a.l = 1 .a = a , pentru odce numer natural a.

d, inmullirea este distributivd fald de adunare $i faFde scad,r" [a b+c)=a b+a c

la.(b-c)=a.b a.c

Operatiile cu numere naturale si relatiilelelqalilate/ineqalitate 
- - :

1. Fiind dati o egalitate a = , inhe doud numere naturale, egalitatea se pdstreazd dac5:

a, in ambii membri se aduni acelagi numer natural:
b, din ambii membri se scade acelaqi numir natual:

a=b->a+c=b+c,
a=b=a-c=b-c,

c. ambii membri se inmultesc cu acela$i num6r natural: a = b => a.c = b. c ;

d. ambii membri se impart la acelagi numdr natural nenul: a=b= a.c=b.c.
2. Adundnd sau inmulJind membru cu membru doud egalitdti, egalitatea se pestreaz5:

\ o."=t.a '

3. Fiind dati o inegalitate a < b infte doud numerc natuale, inegalitatea se pastreaz' dacd'.

la=bdacA I atunci

a. in ambii membri se adund acelagi numfu natural:
b. din ambii membri se scade acelagi numAr natual:

a3b=a+c!b+c;
a1b=a c{b c;
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c. ambii membri se inmullesc cu acelagi numir natural nenul: a ! b = a.c 1b.c ;

d. ambii membri se impart la acela$i numdr natural nenul: a!b> a,.c 3b:c.

Teorema imp6rlirii cu rest. Oricare ar fi numerele natulale a 9i 6, cu D + 0, exista
numerele naturale q $i /, unic determinate, astfel inc6t: a = b q + 79i 01r <b.

Numdrul 4 se nume$te cAtul impdrlirii, iar numerul r se mrmegte reJl.

Exemplu. Fiind date nurnerele 23 $i 5, existi $i srmt unice numerele nahrale 4 $i 3 astGl incat sa

avem: 23 = 4. 5 + 3 qi 3 < 5. Deci 23: 5 = 4 rest 3.
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Puterea cu exDonent natural a unui numdr natural
Fic a ;i z doud numele naturale, cu r)2. Produsul a r l.actori egali uu.r se nunc;te

pulelea a lJ-a a num[rului natulal a qi se notcazi .r".

Scrierea a" sc citefte,,a la puterea r" sau,,putcrea a r a a nunrdrnlui a,,_ in accasti
scLicre, .r se nLlmc$te Daza puterii, iar r sc numegtc d,qro,7el?/// putel.ii.

Aqadar: a a =a2,e a. a = ar , 9i. in general, g:!:!:.:!=u,,,pentru,>2.

Prin conven(ie, ar =tiS1 at)=1, peDtru orice numr. nuiului o * O. Nu ore scns 00.
Pitrate perfede, Numerele naturale carc pot fi scrise ca puterea a doua a unui numir

nalural se numesc pAtdtu perfecte.

Exemple. 8l $i 225 suni pdrrate perfbcre, pentru ci 8l = 9r qi 225 : I5r.

Cuburi perfecte. Nunterele naturale carc pot fi scrisc ca puterea a treia a unui numdr
natural se numesc cuburi perlecte.

Exemple. 27, 125 $i 64 sunt cuburi perfccte, intl.uoat 27 - 3r; 125 : 5r; 64 = 4l

Ultima cifri a puterii unui numdr natural. Deoarece ultinra cifi.i a unui produs de
numere esle ultima cilii a produsului ultimelor cifre ale numerelor datc. avern:

1, Ntunerele care se temtinA cu cifrcle 0, L, 5, 6. ridicate la odcc putere nenuli, se vor ter
mina cu aceleaqi ciiie.

2. Ultima cifr5 a puterilor nenule alc numerelor terminate in 4 sau 9 se repetd din 2 in 2:
a. puterile impare ale numerelor terminate in 4 se termini in .1, iar.puterile pare

nenule se tennini in 6i
b. puterile impare ale numerelor temrinate in 9 se telmina in 9, iar puterilc pare

nenulc sc lcmli a in I

3. Ultima cifri. a puterilor ncnule ale numerelor temrinate in 2, 3, 7 sau 8, se repcta din 4 in 4.

Reguli de calculcu puteri. Fie 4, b, r?, lr numere naturale, cu a,b + 0.
l. inmullirea putcrilor cu aceeaqi bazd: a'l a' atu+n

2. impd4irea puterilor cu aceea$i bazd: ah1 .an o " , pentru orice rr)r
3. Puterea uneiputeri (a')' a"
4. Puterea unui prodtrst (a.b)t1 =a".b''
5. Putelea unui cat: Q:b)'=a":b' , pentm orice d,/r€N* astfel incat aiD.

Observalie, Sunt situatii in care identitbtile de mai sus se lblosesc qi sub lbrma:
t. a =o .a 3. a'' = ("'' )"
4. a' b'=(a.b)" - regula de inrnullire a puterilor cu acela$i exponent

5. an b' = (a : l)1" regula de impi4ire a puterilor cu acclaii exponent

Ordinea efectuirii operatiilol
1. Daci intr-un exerci{iu sunt operatrii de acelaqi ordin acestca se efeclueazi in ordinca

in care sunt scrise, de la stdnga la dreapta. Pentru a u$ura calculul, putem folosi propri€tdtile
de comutativitate $i asociativitate alo adulirii qi inmul{ir.ii:

Exemple. a,27+15 32-12 32:10. b.32.5:8 2 : 160: I . 2 :20 . 2 : 40.
c. 137 + 455 + 63 + 45: (137 + 63) + (455 -r- 45):200 + 500:700.
d. 4. 23t. 2s : (1. 25). 231 : 100. 231 :23 i00.
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.sali cu .r se numette

2. Dacd intr-un exercitiu sunt operalii de ordine difcrite se et'ectueazi, dacA existi, mai
int6i opera{iile de ordinul trei, apoi operatiile de ordinul doi 5i, in final, opera{iile de ordinul
intdi, respectdnd de fiecare dati ordjnea in care sunt scrise, de la stanga la drcapta.

Exemple. a.24.21 .5-21:lJ 5=3 5=15.
b.340: l7+(51)rr5rr 700 : 35 : 340: 17 + 512: 5r0 700:35:

=340: 17+5'? 700:35:3,10i t7+25 700: 35=20 +25 20=25.

3. DacA intr-un exercifiu existd tj paranteze, se efectueazd mai intai toate operaliile din
parantezele rotunde, apoi cele din parantezele drepte (dacd exista) qi in final din acoladc
(dacd existn) 6i in final ce avem in afara acoladelor (daci existd), respectand de fiecare dali
ordinca in carc sunt scrise, de la stdnga la dreapta.

Exemple. a.(38+275:25).10 31 II:(38+I1) l0 374:49.l0 374=116.

b.40.h00:4+5 (3' +,48048:24)]+ 201I =
Calcultur pamnteza rotundi: l': + 480,18: 24 = 9 - 2002 : 20I L
Calculdnl paranteza dreapti: l00r 4 5 2011 : 25 + 10055 = 10080.

Reconstituim exelcililLl: 40 . 10080 + 201 I = 403200 + 2011 :40521 1.

Factoriale. Produsul primelor /? nuncrc naturalc ncnulc se noteazi r! ii se citestc ,,7?

lacb df'. Prin conven{ie, 0!= l.
Exemple.2!:1.2=2, i!=1 2 3=h, ,11=1 2 I .l=24,51:12U,7l=5040.

Suma orimelor n numere naturale nenule. 5ume Gauss

Teoremi. Pentru orice numir natural lr > 1 are loc egaljtateal

, : :.urnarllui a". in aceastd
: -:::::
-- =.; . pentru /? > 2.

.. -- =' . \u are sens 00.

r : -:::3: a doua a unui numar

: r -::::i a treia a unui numdr

_;=1'.":=11

-.::..-.: ci*e a unui produs de
a: :: ltie- a\ em:

r': r :J:ite DenulA. 5e vOI tel-

' ::- 9 s. repeta din 2 in 2:
.:::rr:: in -1. iar puterile pare

::-r::i in f. iar putedle pare

-.. 
- siu 8. se repeti din 4 in 4.

:. :u ,r.1, + 0 .

:m orice r? > /?

3.rft1 incat .7 : , .

rolosesc qi sub forma:

.i')

,i elponent

:i e\ponent

-'stea se efectu€aza in ordinea
rlul. putem folosi proprietAfile

I = 160: 8.2:20 2=40.
= 100 - 500 = 700.

l+2+...+ n = n(n +l) .2

intr adevdr-, notind cu,! sunra primelor r numcrc naturale nenule, avem:

s=1r 2 + 3 +...+(, l)+,?
.t:'?+0? l)+ (n 2)+... + 2 + 1

AdunAnd n1embru cu mcmbru cele doud rcla1ii, obljnern:

25:(l rr)+(2+r l)+(3+n 2)- -(, 1+2)+(r+l),
adicd 25 : (,? + l) + (" + 1)+...+ (/7 + t) = r(n+l), de u dc rczultd S = r0?+ l) : 2.

r ParuDtczc

La f'el putcm proceda pentu a calcula suna unor nufiIere care se obtin numirand din r'
in r incepAnd de la primul termen al sunei, unde r * 0 este un nunir natural dat.

Exemplu. Calculatj suma,S = 20 + 23 + 26 + -.. + 254 + 251 .

Mai intii afldm numirul de termeni ai sumei (c[ metoia contoruhti). Tcrmcnii sumei suntdin3
in 3 $i, observAnd ci 20 = 3.6 + 2. 23 =3.1 +2 -... 251 =3 85 +2 . rezuld cA nurndnLl teflnenilor

sumci este egal cu num,lrul de numere netulale dc la 6 la U5, adicd U5 6+l=80.
Scrien suma cu termenii a;ezali in ordine crescdtoare. apoi, sub ea. accca$i sum6. cu tcrmcnii

atezali in ordine descrescitoare. dupd care adundm tcmlcn cu tcmlcn.

S= 20 + 23 +26+...+251+251
S = 257 + 254 + 251+... + 23 +20

25 = 2'7'7 + 2'7'7 + 2'7'7 +...+211 't 2'71 =80 271-22160. deciS=22160:2=ll0E0.
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Probleme propuse
PARTEA I. La urmitoarele probleme scriefi numai rezultatele.

'L Scrielea numirului trei sutc de mii opt este cgali cu ... .

2. Cel nlai mic numdr natural dc trei cifrc cu cifr.a zecilor. T cste egal cu ... .

3. Aproximarca lui 345672 prin lipsn, la rnii este egali cu ... .

4. Di tre numerele n = 102030, b =123450 5i c = 102100 mai marc es1c ... .

5. Cel mai mic nr.uniir nalural cu produsul cifrelor 12 este egal cu ... .

6. Sccvenfa 3,6,9, 12, ...,33 conlinc un nr.Lmdr de ... numere natu.ale.

7. Nrrrnalul nurncrelor nalrrrrle imparc de torma J/, .rrc elrl cu ... .

8, DacA pc axa numerclor sunt reprezentate punctcle O(0),1(l l), B(7) $i C(23). atunci
ordinca punctelor O, ,1, B, C pe axd este ... .

9. Rezirltatul calculului I 9027 + 9278 estc egal cu ... .

10. Rezultatul calculului 1006-297 este egal cu ... .

1 1 . Rezultatul calculului 208 . l7 estc egal cu . . . .

12. RezuitatLLi oalculului 12-4.2+3 este egal cu... .

13. Dacd ab+ac=15 si 6 +. = 5, atunci valoalea numirului d cste egalf, cu ... .

1 4. Rczultatul calculului 5 + 10 + 15 +... + 40 cste egal cu ... .

15. Suna a trei rumerc nahuale consccutive estc 21. Produsul numerelol cste.egalcu ... .

16. Nurnirul zerotLrilol in care se termini produsLll primelor 2l de nunere'naturale nenule
estc egal cu ... .

t 7. Rezultatul calculului la + 20 este egal cu . .. .

I8. Numinil pitratclor pefecte din secvenfa 0, 1,2.,3.1, 5,6,7 este egal cu ... .

19. Ultima cifril a numirului 2r0Lr este egali cu ... .

20, DacA l+3+5+...+13=rr, afuncj valoarea rumirului natural -t este egali cu . . . .

21. Nun5rul pdtratelor pcrf'ecte de douii cifre estc cgal cu ... .

22, Dintre nuurerele a = 2" gi D = 3rr, mai mic este mmfru] ... .

23, Dintre nun'rerele ,r = 2tt, .1, = 2| $i z = 2aa , cub perfcct este numdrul ... ..

24. Daci, 26 .41 .83 = 2', alunci valoarea numimlui naturalr: estc egali cu ... .

25. Numiml natural care impiiir la l7 di catul 9 $i restul 15 cste egal cu ... .

25. Suma rcsturilor posibile ale impdrtirii unui numir natural la 5 cste egali cu ... .

27. Suma a doui nunele naturale este _12. irnpar-{ind numarul mai mcre la ccl mai mic
obtinenl catul 5 $i rcstul 2. Nutrl[ru] mai mic este egal cu ... .

28. Nuniml numcreior naturale care impa4ite la 4 dau catul 3 este egal cu ... .

29. Un numir natural , di restul 3 la impi4irca cu 4. Resful impf,rlirii nundrului n la 2
cste egal cu ... .

30. Numdrul cale impn{it la 7 di catul 9 $i restul 5 cste egal cu ... .
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b) 10a+ lOb+10c;, c) a' 13+ b. \3 + c. 13+21.

PARTEA a II-a. La urmitoarele probleme scrieti rezolvirile complete.

31. Se gtiecia l, I c-7. Calculati:
a) 2a+ 2b +2c;

32. Se gtie cE a : 11 Ei b + c : 8. Calculali:

a)3'x+7'a+7'b;
c)10.x-(4.a+4.b);

36. Calculafi num6rul x gtiind ci a- b:6 9i:
a)x+3 a-3 b:20;
c)7 a-7 b+x:55t

c) 10a + 9b + 9c;

fl 7b+ 1c + 9a;

b)xa+xb-50;
d) (4a+ 4b 2.x).(2a+2b+x).

b)x a x'b+9a 96=654'
d) 13+x-(5.a-5 b) :2011.

a) ab + ac;
d)ab+ac+25;

b)2a+3b+3c;
e)ab+ac-34;

33. Se gtie c[ a + 6 + c : 23 Ei;r = 9. Calculati:
s) l4a + l4b + l4c + I4x; b) 2013 - (53a + 53b + 53c + l0x);
c) 349+6q. + 6b + 6c - lLr; d) 424-21x+3a+3b +3c;

34. Calculafi, scot6nd factor comun:
a) 13'5 + 13'21+ 13'40; b) 437'109 -437 .s4+437 .203t
c) 49 ' 135 - 49 ' 2'7 + 49 ' 11: tl)2011'5+2011 '7+2011 49 +2011 .39:

35, Dacd.r: 5 qi a + 6 : 13, calculali:

37.DacAa,b,c s/uin:t mrmere naturale astfelincdt a + b + c= 57 9i 2a+b+2c=73,
calculali (a + c)' (5' q +2' b + 5' c).

38,a)Dacd a+b=20 $i r + c = 30, calculatl 3a +7b + 4c.

b)Dacd a+b=33 qi 4+c=11, calculati 5a+3b+2c- -* r-

39. $tiindcdx+3y= 2y+z=14, calculatii 'L

a) x+5y+z; b) 3x+I5y+3zi c) 5x.+l\y-22; tl) 5x+l9y+22.

40. Produsul a dou6 numere este 672. Mirind unul dintre numere cu 10, produsul devine
992. Determinali cele doui numere.

41. Produsul a doui numere este 1530. Micqordnd unul dintre ele cu 20, produsul devine
850. DeterminaJi cele doul numere.

42. Produsul a tlei numere consecutive este cu 48 mai mare decdt produsul primelor doui.
Determinali cele trei numere naturale.

43. Efectuati:

a) 11+8.{45 + 4.[3 + s.02 13-8.14)-371]+n3a;

b) (32. r s - 32. s) + r 1. 12 + 7 . 
\r24 - s. l21o - 2. (23 t7 - 2a. D)l\ ;

c) 12 +r2 {12 +t2.fr2 +12.(12.12-122)]} +12.12;

d) [100-3.03.re-12.rs)].{1+2.[3+4 (s+o f]];
e) 2483 - n. u 5 + s. (r27 - 1 t9)] + 32. lt78 - s. (3as - 328)] ;

i \lo. e - rct + n. Bl. 2 - 17 6\ +ls46i - t6. (324 - 3 1s)1.

44. a) Determinati numerele naturale z, pentru care 8n + 8n 
* I = 18 ' 22003.

,) Determinati numerele naturale lr, pentru carc 9' + 9'* 1 : 10 . 320t2 .
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c) Delcrminati numerelc naturalcrr, pentru car.e 6/, + 6, r = 217 . 6jj.
/, Deternrinali numelelc naturalc /?. pentru car.e 7" I + 7,, . - g .j|).

45. a) Aritali ci nunirul o:2003 + 2. (l + 2 + . . . + 2002) eslc patral pcrf'ect.
,/ Ar;lari ci nu riml A I I 5 .. l0l I e51.. ni[,]l pcrtecl
c) Aritati cinumirul.i=81 +2 Rl +-t Rl + .. +4Lr. gl esrc Patrat pcrtecl.

46. ., Cite pAtrate perf'ecte se glsesc intrc nuncr.cle I 00 qi 1000 ,l

D) CAte numere Daturale pitrate perficte se afli intrc 2000 ii 3000,1

47. ArAhti ci numcrele natur.ale, de tbr.ma 5 . (, + l) i 6,'-r l 1001,' r F5.nupot fi
pihatc perfectc. pentl.LL or-ice valoare a numiru]ui natlLl-al /?.

48. Ur .rurri'natu.al estc de 7 ori mai uare decdt alt numiir nalural. clarc sunt celc {lo.i
numcre. lliind ci ce1 mare este mai nar.c decdt 86 5i mai mic decit 94,1

49. Ln nrunlr natural este dc 9 ori mai mare clccit a1t numair natural. carc srnrt ccle doual
nuncrc, ltiind cii cel nal-c este lnai mare tlcciit 140;i ntai rnic clecit 1,19?

50. un rr.mral natul"l cste de 13 or-i mai mare decr]t alt lrumal ratural. carc sunt celc dori
nunerc, ltiind ci cel ntare cste rnai rDare decat 140 ;;i rnai nic dccdt I 55,i

51. .r/ DeleNinail toatc numer.ele natrn.ale care irnpi{itc Ia 6 dau cdtul 13.
,) Deten nafi toittc numer.ele narurale care impirfitc Ia 9 dau cAtltl 103.
., Detenlinali toate nutnerele latu.ale carc impirlitc la 7 dau citul 32.

52. Sunra a tlei numcrc natlrralc este ) 2l itnpar'{inJ fritnLtl nurnar la rl t|eilca obtiDcn
cinrl l0 qi lestul 5. iar'impirlincl al doilca numdr 1a ai Ieilea obiinern catul 5 $i r.cstul rl.
Deteminati cele lrci nul]leLe.

53. Suma a tlei nuntel-e Datul-ale esle 135. imPattrnd |rirncLc cloLrr ntLntr:t.c la al tcilea
oblinen citur.ile l2 ii 3 f . iar resturile I Si rcspecti\, 2. Deter.tninirti nurrgr cl(r.

54. Un nut'iir cste .rL J2 uai mare deeut nlt rrurr.tr. itrplrtild \urna lut lJ difetenla lor
obfinen ciitlll 5 ;i lcstLtl 2. DeLcrminali cele dolli nLtrrrcre.

55. r, Afl.rii toate rumcrele natur-ale nenrLlc care impir.lite ll 7 dau restiLl cgal cu cilu1.
D) A1'1a1i nLurerelc Danlrale ncnule carc ilnpirfite la 15 dau rcstul egal cu dublLrl cAtulLli.
c) Calculaii sLu]lil nutnerelor natutale carc impau1itc 1a 3 clau cAlul 5.

56, Surra a trei nulnele natut-alc.1. ,. t cstc 212. intlirrtrtd !/ la h obfincrn ciitul l4 $i rcstul
5. iar irnpirtind pe D 1a .r oblinem citlrl 7 ;i r.cstul L Dctcr.nrinali nLnncrele.

57. Suni.r a trei nunlclc naturalc cstq 2r/7 inrpr lintl pr Lrrul nurrrr lr rl rloilca oblincnr
citul 2 9i lestLrl 25. iu impirrqind primul nrnlir la al lrcilca obtilcm citu] I I ii reslul
ll. Detenninafi cele trei nuntere.

58. Dii'clcnla a doui nulnel-c naturalc cstc llq ltDfartird nunrltrLrl tl.rL rllue la cltLb[Li
nulntuLllui mai rnic oblincrr restul 6 ii citlll 10. l)etemrinaqi nunterele.

59, Sunra ir doui ntuncl-c natul.alc cste i34. irlllrirrpLtd |urnar ul ntii rnir|c la tl-ipllLl
numir-ului mai uic oblinem c6tul 36 5i tcsnri 7. Dctenninafi nullcrclc_

60. Dil'crcnla a douat nul]crc natu'a1e rite l,lr] i11p111i1.1 rurnaiiLl nrci r,,nr.c Iaju]ritatea
nu[rirului inai lnic obfiner]'t ciitul l6 ;i lcst[l 9. Deter]rilati numcl.cle.



-5.nuporfi

Tema 'i,1:1

Numere intregi
(clasa a Vl'a)

Numerele intregi pozitive, numerele intregi negative 9i numdrul 0 fotrr'eazi. nullimed
numerelor intregi. Pentru scrierea acesteia se folosegte simbolul Z.

Avem Z={...,-4,- 3, 2, 1,0,1, 2,3,4,...} sau Z,={0,il,!2,!3,!1,...\.
Observa!ii

1. Numirul 0 nu este pozitiv qi nici negativ.
2. Numerele intregi negative sunt folosite pentru a descrie temperatud exprimate in grade

Celsius sub limita de inghet, adancimi sub nivelul mirii, datodi etc.

3. Numercle intregi pozitive se identificd cu numerele naturale l = +1; 2 = +2; 3 = +3 etc.

Putem scrie aceasta printr-o rela{ie intre mullimi Z+ = N* .

Opusul unui numirintreg. in general, daci r este un numir natural nenul, ahrnci:
. opusul numh1llui intreg pozitiv +i? este numarul intreg negativ l?.

. opusul numirului intrcg negaliv t? este num5rul intrcg pozitiv +n.

Opusul numdrului 0 este tot numdrul 0, deoarece +0 = 0 = 0. Opusul unui numdt

intreg r (fie pozitiv fie negativ) se noteazd cu -r.
Mlodul. Valoarea ahsolLttd san modulLtl unui numar introg d este distanla de la oriSine

la punctul ce ii corespunde nulamlui a pe axa numerelol. Se notgaza cu d I .

1. Modulul unui numir pozitivl, este egal cu numiml insuqi: p = p .

2. Modulul unni numtu negativ ir, n € N , estc egal cu opusul sdu: 1-n =-(-n')=+n.
3. d l> 0, pentru orice a e Z , cu cgalilate pentru 4=0.

Exemple: a. l+3:l; b. l-4=.1; c.0=0.

Opera!ii cu numere intregi
OpelaJiile cu numere natuale se plelungesc la mullimea numerelor intregi, linand cont

de urmitoarele reguli:

Adunarea a. Suma a doui numele intregi cu acclaEi senu este numirul intreg carc arc:

- modulul egal cu suma modulelor termenilor;
- acelagi semr ca tetmenii sutttei.

b, Suma a doui numere intregi cu semne diferitc este numirLrl intreg care are:

- modulul egal cu modulul diferenlei modulelor tennenilor;
- semnul egal cu semnul tcrmcnului mai mare in modul.

c. Suma a dou?i numere iltregi opuse este 0.

Sciderea Diferen(a a doui nunrere intrcgi cstc cgalA cu suna dintre priurul temen 9i
opusul celui de-al doilea.

inmultifga Produsul a doui numere intregi este numlrul intreg care are:

- modulul cgal cu produsul modulelor factorilor;
- sennul ,,+" daci factolii au acclaEi semn qi semnul ,, " daci faclotii au

semne contrare.

-- :.:-:. C:re iunt cele douA
* , ::-.: ill
- :,:--, l:re sunt ccle doua

-- .:--. f:r. -iunl cele doua
- , :.-:: jil

:', . a,-. l

-l.i . ., ,=',... oo,u.r"
:: ::rr:.: ;::.ri i si resrul 4.

a -:r::: -:.:i rriilea

, -:, . .: ci-lrenia 1or

_ . ::.:-.. :::, ;U CinL1.

- .-:-. ::.. .rdublul catului.

,- 
-., 

,.=,,, .'atul l-1 ii rcsfttl

. . .. ' ..rrlr3 obtinem
, :: ::::r i:iul 1l si lcstr.rl

-:- :::. ::--:re la clublul
: : -::::el:.

_ :1. r rrPr!
: -:_la:.-ia.

.:-. :r--:r lnar!- la iumatatea
: : -.::_r:telt
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probleme propuse

PARTEA I. La urmitoarele probleme scriefi numai rezultatele.

1 . Opusul num[rului intreg d = 5 7 este ... .

2. Un numdr intrcg pozitiv se nume5te ... .

3. Suma 3+( 7) + ( 10) este egala cu ... .

4. Numdrul intreg nai mare ca -5 9i mai mic decAt _3 estc egal cu ... .

5. Se Stie cA a= 13.b=13, c=27.Atunci a 6+c estcegalcu....

6.Se$tiecA m=ll,n= 7,/= 13.Atunci rr+2r 3pcsteegal cu....

7. RczuLtatul calculului (-5).(+12):( t0)este cgat cu....

8. Primul numdr intreg mai mjc decat l l este egal cu ... .

9. Succesorul num5rului intreg 28 este... .

lO. Predecesorul numirului ir)tr.eg +ll estc... .

I t. Rezultatul calculului (-2)r . ( a)' : (-2)' este ... .

12. NuinArul intreg .l = ( 9)? .3"' : (-3)r7 este cgal cu ... .

13. Se qtieci 6=[13+(-8+t0)]:(-5) . Atunci 2.b esteegalcu....

14. Dacd r=(-2)6.[ :+1tS +)]::',arunci,? esteegalcu....

15. Seqtieci 5<r<7,unde neN . Atunci 2r+6 este egal cu....

16, Daci d=( l),"*r,,,rEN,atunci -10.a esteegalcu....

I 7. Solufia ecuatiei 2x + 17 = -3.r + 7 este reprezentati de numdrul intreg ... .

18. Ccl mai mare runbrintreg, solulie a inecuatiei 5r-10< 2.r+( 24) , este....

19. Ccl maimic numfu intreg, solutie a inecuafici 7_r ll) 3x-19.estc....
20. Numdrul de numerc iltregi ce verificd 5 < 3jr l5 < 23 , estc...

PARTEA a II-a. La urmitoarele probleme scrieti rezolvdrile complete.

2l , Numcrele intregi a gi 6 au rapornrl 3 qi suma ,l 6 . Determinaf i numerele a qi l.
22. SIse calculeze a+( 3:).b,unde a=13-(-15) 9i A=21:( 7).
23. $tiind cA n=(-18):(-6), lr=( 7).2, sA se calculeze 3.rr-5.ir.
24, Calculati (-1)'0 +(-1)'r+...+( l)'0.

25. Calculafi (-t)r (-t)':+(-tt (-t)a +(-t)r.



mei rezultatele.

;qal at ---
rg{ e --- .

: egel cu --- -

lq--

flo--..

dul futreg -.. .

-2r+(-24) , este ... .

&-19 , este ... .

sE ---

i rezolviirile complete.

rimli mrmerele a gi 6.

:(n.
w-5.n -

26. Sb se compare numerele intregi (-2)30 9i (-3)'?0 .

27. Sd se d€temine numirul de numere intregi mai mari decat -11 qi mai mici decat 13.

28. SI se calculeze suma tuturor numerelor intregi mai mari sau egale cu -11 gi mai mici
dec6t 15.

29. Compamli numerele inhegi (-3)'?' 9i (-2)35 .

30. SA se detemine valoarea numirului a=1-2+3 4+...+21-22.

31. Calculati (-2)':1 ; 4r0 + 3r0 : ( 9)3 -(-5)1' : 25' .

32. Fie mulfimea t = {x e Zl-tZ < x <tO\.

a) Si se determine num5rul de elemente al mullimii L
D) Si se calculeze suma tuturor elementelor mullimii I .

33, Se consideri mullimea A= lx eV,l-15 <2x+3 < 201 .

c) Si se determine numErul de elemente al mullimii I .

6) Sd se calculeze suma elementelor mullimii I .

34. Si se determine toate numerele intregi z care verifici lZn+tl-l .

35. Se considerd mugi^sv tr={x eZ I l:"1 < Zl} . SA se deterrnine numirul de elemente al

mul{imii L
36. Sd se rezolve ecuafa l3n-11+(-12)=14,qtitrLdcL xeZ.
37. Sd se determine cel mai mic numdr intrcg pozitiv care este solulie pentru inecqalia

lzx+:,l>12. .-* --

38. Sb se determine toate perechile de numere intregi (rtl), $tilJtrd ct sicy + Zy = 14 .

39. Sb se rezolve ecualia x+3x+5x+...+l3x=-490,$tiindcd xeZ.
40. Se se demonsteze cd eoralia (3x + 2).(5y +3) =9 nu are solutii htlegi.
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Tema
Divizibilitate

(clasele V - Vl)

Divizibilitate. Numirul natural a sc divide (cste divizibil) cu numinLl natural 6. daci
existii ur nuntiir natrLral c astl'el incdt a = 6 r

Pcntru a nota relalia cle divizibilitate. vom scrie intr-unul clin nodruile:
. a : h carc se cite$tc,. a se clivide cu b.,sau,.n cste multipJu al lui 1.,;

. b a carc se cilestc,..6 dividc.l'sau,,ll este rn divizor.al lui r1..

a estc clivizibil r:u i
A:h
JJ

multiplu divizor'

& divide pe a
ba
JJ

divizor multiplu

d cste produsul factorilor & gi c
a=hc
JJJ

tnultiplu clivizor divizor
Observatii.

1. Altc simboluri lblosite sunt: / (citin,,nu se divide cu,.) 5i / (citim ,,nu divicle.,).

2. Daci a gi b sunl numcre rlaturalc, cu D + 0, afunci a este djvizibil cu 6. daci t.estul
implrli i lui a la b este egal cu zero.

3.NunldrLLi natur'al 0 cste divizibii cu orice numtu natural. iar 0 dividc doar pe 0.

Exemplei 1.2,1 :8.dcoarece 24=8.3. 2.315, dcoarece 15=3 5.

3.I19 .7 , dcoarece I 19:7 = I7. rest 0.

4. 2,1l5 i l3 . deoarcce 2415 : 13 = 185 . rcst 10.
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Divizori improprii. Divizori proprii, Fie a ) 2 un nurnar.Datural. Numcrcle I qi a sc
nrLrncsc divizoli inproprii ai numimlLri a. Ccilalli divizor.i ai lui a (daca existii) se numesc
dwtzori proprii.

Dcoar-ece orice numdr nalural cste dilizor.al nutnarlLl natutal 0, iar.nun.lil.ul natural 1

are un singur divizor', qi anume pc 1, nn se pune problema existenlei divizorilor proprii.
respectiv improptii. pentru nulnerele 0 $i L

Exemplu: Divizolii iurproprii ai 1ui 10 surrt I ;ii 10, lar divizorii pt.oprii sunt 2 qi 5.

Multimea divizorilor naturali ai num6rului natural n este nr.rllimea /1, a tuturor
numefelor nanrrale cale clivjd pe rr. Se loleazi: D,, = \.1 el\ n : cll .

Multimea multiplilor naturali ai num6rului natural n este multirnea tuturor

numerelol naturale care sc divid cu r. Se notcaza: V,, ={f eX f:rf .

Exemple: Da = ll .2.1,14 j : Drs=11.2.3.6,9.18); ,: = 11.31;
r/. = {0,3.6,9,...}; r,t t. = lp.12.,21,36....) :.

Observatie. Daoii/? este un numir natural nenul, atunci D,, este o mullime finiti, iar
,ilt, cste o nullime infinitii. Penlru , = 0 avcm 1t,,=N 5i Ml] = {0}.

Numere prime, Un nuntir natural care are exact doi divizor.i se nrLmcgtc n \tn1lt pt.in.
Cu altc cuviltte, un nuntilnatural p>2 estc prim dacii 5i nrLnai dacd singurli sii

divizori sunl I qi7.r.


